18. CPIICKA ®U3NYKA OJIMMIINJAIA 3A YYEHUKE CPEIIBUX IMIKOJIA ﬁ
IITKOJICKA 2025/26. TOAVHA 3 '

L L
pymrBo dusuyapa Cpduje m Munucrapcrso npocsere Pemnydisinke Cpduje Beorpag
PEIITEHA 21-22. maj 2026.

Pewerve 1: eaexttipomarnetinu sancep (10 toerna)

(a) Ilo ycioBy 3amarka, crpyja ce paBHOMepHO pactopelyje 1o may»KuHu IUIo4Ya, Te 000 [0 KOjeM OHA IHMPKYJIMIIe
MOKEMO MUCAOHO U3/IeJIUTH Ha orpoMaH 0poj (N — oo) HaBojaka, KOjUX 1O jeMuHUNH JyKuHe nMa N/{, a Kpo3 CBaku
nporude enekrpudHa crpyja jauune i(t)/N. Ilpema ToMme, Kao y ciydajy ujeasHe 3aBOJHUIE, TPEHYTHA BPETHOCT
WHTEH3UTETa MarHeTHE MHAYKIM]E€ XOMOTEHOr I0Jba, KOje JIeyje y cMepy oJpeleHOM IIpaBHJIOM JIECHOT 3aBPTHba
3a JaTd CMep IMpKy/IHucama crpyje, usnocu B(t) = po(N/0)(i(t)/N) = poi(t)/¢, na je 3anpeMuHCKa TyCTHHA
eHepruje mosba Koje je oMeleHo cymepIpoBoHIM miouama: Wy, (t) = B2(t)/2uo = (uo/20?) x i%(t). YKymHa TpenyTHa
BPEJIHOCT MarHeTHe eHepruje OBOT MoJba je Wy (t) X Lx(t)d = L(t)i%(t)/2, onakne nanazumo fa je L(t) = pox(t)d/L.
AJITepHATHBHO, MOXKEMO MCKOPUCTUTH AMIIEpOBY TeOpeMy Ha IPABOYTaOHY KOHTYDY KOja je HapaJiejiHa IIUHU U
pecera TavHo jeJ[Hy O JBe CyNepIPOBOIHE ILIOYE.

(6) Kako je z(t) pacryha dbyuxnuja Bpemena, To ie ykynau concrsenu diryke @, (t) = L(t)i.(t) mo kouTYypH ¢ j1a pacre.
Omadpana KOHTYpa ¢ ce IOKJIala ca NUPKyJIanujoM crpyje, na je i.(t) = +i(t) > 0. Kako je uuras cucrem mmue u
IJI09a CyIepIpoBOaH, TO ¢ MOpa CIPEYUTH I0jaBa YKYIHOT eJEKTPUIHOT [0Jba Y HeMy, IITo ce ypehyje unrep-
BEHIMjOM CTPYjHOI' U3BOpa Koju fie CBOjUM CIIOJbAIIEbeM HallajarbeM IPeKo HaloHa &(f) KOMIEH30BaTH MHIYKOBAHY
€JIEKTPOMOTOPHY CUJTY Gfgg(t) ycaen npomere durykea, na je &(t) + 8i(;()i(t) = 0. Ocyamajyhu ce nHa PapajiejeB 3aKOH

d®,(t) drL . di

e 0, ma je &(t) = gz(t) + aL(t) = (uold/0)v(t) > 0 (y cmepy c¢).

TpeHyTHa CHara H3BOPa je CTOra MO3UTHBHA, JaK/Ie W3BOp yiIaxe eHeprujy, ma je P(t) = I8(t) = (uol%d/f)v(t). To-
KOM HEKOT eKCTPEMHO KPaTKOT BpeMeHCKOT mHTeppasa dt ussop he ynoskurn pag dA = P(t)dt = (uol?d/0)v(t)dt =

eJIEKTpOMAarHeTHe MHayKuje, &(t) —

(uoI?d/l)dx = dLI? = 2 x 3 (L(z + dx) — L(z)) I?, na ce 3aucra y CBAKOM TPEHYTKY TAauHO TOJOBUHA YJIOJKEHE

cuare P(t) crpyjuor ussopa (3a cranuo i(t) = I) Tpoumm Ha IPUPAINTa] €HEPruje XOMOIEHOI MAIHETHOL I0Jba Yy
jemuuuim Bpemena. C apyre crpane, nmocroju AMuneposa cuita F'(t) kojom marsHerHo nosbe B(t) menyje yaampasajyhu

1 dr?
HA CYIEPIIPOBOJHY IIMHY Kpo3 KOjy Takohe mporumue crpyja i(t) mo Bucunu d, na je F(t) = —i(¢t)B(t)d = #0% .
®akrop 1/2 nonasu oz Tora Jia ce 110Jbe HaJIA3U caMo ca jefHe crpane muHe. Kako je F'(t) = ma(t), a Byuna cusa

12

2ml

. . P()T Po 2mP0€2
P(t)=Fy(l1+t 0 Vg =4/ =—,a= 1= ——.
ycoBy 3anatka P(t) o(1+t/7), omakie ce noduja Ja je: vg = 4/ 5 @ 5 1 P

(B) ¥ cayuajy xaz ce o TperyTka t = 0 ynoxku pan 4PyT of cTpaHe m3BOpa, a IoJa Of€ HA MPOMEHY KUHETHIKE

KOHCTaHTHA, TO je yOp3abe IMHe KOHCTAHTHO M BaXKu J1a je a = , 11 je y ommreM ciaydajy v(t) = vg + at. o

. . 5 5 . Pyt m
enepruje, tajga je 2Py = mwi/2 — mug/2, olakie 3aMeHOM HaJA3UMO Ja je v1 = 3ug = 3 o ~ 21,2 —u
m S

t1 = (v1 —wvo)/a=217=2s.

d drg
(r) ¥ apyrom ciyuajy, i(t) = (10/17;1)2, na je a(t) = F(t)/m = %zﬂ(t) = 2/;%&?2 t2. Vnaue, m3pa3 3a ByYHY CHJIY Y OITI-
mreM ciaydajy ruacu: F(t) = id—iQ(t), ITO Ce U3BOJM Kao U DaHUje U3 ii(t)B(t)d. Uspasz 3a F(t) ce Mmoxe uzBecTu
x

HasK/BUBUM pPa3MaTpPar-eM paciojiesie eJleMeHTapHor paja ussopa i(t)&(t)dt = i?(t)dL + Li(t)di na enremenrtapme
d(Li%)  2(t)

npuparraje: (1) maraerne = dL + Li(t)di u (2) xurernuke eHepruje (Tj. eJIEMEHTAPHOI MEXAHUIKOT

pama F(t)dz = F(t)v(t)dt). Y ommrem ciyuajy ce i(t)8(t)dt me pacnopehyje mo mona kao y ciyuajy kaua je i(t) = I.
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Pewerve 2: suckoznu wox gayuga (10 aoewna)

: l _ dv
(a) dupekrrom npumenom FbyTHOBOr 3aKOHA BUCKO3HOCTH HA JATy T€OMETDH]Y IéIMaMO \F;,;| = —nge2rnl. la du Tox
2 v o r :
Omo crammonapaH, OBa CHJIa Ce MOpa yPaBHOTEXKUTH ca |AP|rémw, Te muamo 7 = — 3¢ T/le BHAK MUHYC yKasyje

Ia Ce MHTEH3UTET OP3WHE CMAalbyje MPUINKOM roBehaBama paaujajiHe KOOPIUHATE.

. . . !
(6) Murerpasmemem nperxozine pudepennujaine jeaaadune godujamo v(r) = vy — for TQ%ZD dr’ = vy — f—n];rz. U3 rpapma-
_ _ AP (p2 .2 _ R pAP (p2 2 _ 7mp pd
Hor ycnosa v(R) = 0 mamasnvo v(r) = 37 (R? —r?). Crora, nmamo Q = [, 2rmbp s (R? —r?) dr = s AP, e
‘e = TP
jea= gk

(B) Kaxko je xopeme BepTHKAIHO TOTPEDHO je MOMbUKOBATH MIPETXOJHN U3PAa3 JOABAEM XUIPOCTATHIKOT TPUTHCKA.
[Iporok Kpo3 jemaH KopeH je jeman Q1 = %Rgf (AP — pgf). Kpos jeceT mapaJiesHO [OBE3aHUX KOPEHOBA, yKYIaH
npoTok je jemnak Qi = 10Q; = 10%R§f (AP — pgl). Ca gapyre crpane, Qior = 20 g/dan, omakie jobujamo
AP = 80Quel | pgl = 45,5 kPa. Ilputucak, HapaBHO, MOpa dutu Belin y KOpeHy.

TNpR,,
Hamnomena: Ako ce kopucTu BpeHOCT o U3 3ajarKa, j1oouja ce BpegHoct AP = NQJ%R{* + pgl = 90,4 kPa.
ef
(r) TIpoTok KpBH KpO3 KPBHH CyJI je KOHCTAHTaH, OJIAKJIe UMaMo (7t dlziz) = const = —Q. Kaxo Baxkn r’m = Ag(1 +
2
K(P(z) — P,)), umamo 7 = \/% (14+ K(P(z) — P,)). OnaBne jgobujamo %(1 + K(P(z) — P,))?*4L = —Q/ay.

Pemasamem ose mudepennujanse jegHaunne, y3 rpanndne yciaose P(0) = Py u P(L) = P, monasumo jo @ =

i (L4 K(Py— P,)° — (14 K (P~ P,))%).

(n) U3 ycnoBa 3asaTka, MOXKEMO 3aHEMAPUTH [aJl, IPUTUCKA y BEJIMKOM KPBHOM Cy/y y mopelemy ca maioMm npurucka
Ha KpajeBUMa MaJjiuxX KpBHEUX cymoBa. Crora, Kpo3 CBaKU MaJjii KPBHHU CyJI IPOTHYE MPUOJUKHO MCTA KOJTUIMHA
KPBH, T€ je YKyIlaH MaceHH IPOTOK IPOTOK Qior = N Q.

(h) Kako je ToK KBa3HCTAIIMOHADAH, MOKEMO CMATPATH JIa Ce Ha KPajeBIMa XOPU3OHTAJIHE [EBU JaBJba PA3JINKA [TPUTH-
caka Koja mortude of xuapocraruakor nputucka AP = pg(he — hy) (upunukom npumere Beprynujese jegnaunte,
KHHETHYIKY WIAHOBU HE Mrpajy YJIOTy, a CBAKaKO Cy 3HAYAjHO MabU Of KHHETHMYKOI WIAHA YHYTap XOPU3OHTAJIHE
uesn). [Ipumenom TloasejeBor 3aKoHA HA XOPU3OHTAJHY LEB, JOJIA3UMO JI0 Q) = C‘TT4 pg(ha — hy). ¥ HaIoj anpokcu-
MAaluju, BUCKO3HA CHJIA j€ M3jeIHATeHa ca CHJIOM KOja MOTHYE Of] PA3/IUKe IPUTHUCAKA Ha KPajeBUMA IEBHU, KOja je
jemnaxa pg(he — hi)r?m, ancomyTHy BPEIHOCT pajia BUCKOZHUX cHIa (KOjy GHCMO WHave TTPOHATILIN WHTETPAIHjOM
pajia Ha CBAKOM TAHKOM IUJIUHIDY JedipuHe dr) moxkemo Halim xao |dA| = pg(hs — hl)%dt. Ha xpajy, nonasumo

_ apg®(ha—h1)*r? :
Jlo u3paza P = —=———-—. Kao o/iIroBop CMO HaBeJI1 IO3UTUBHY BeJIMIuHY, y3 nojcehame Jla je y maTamy cHara

TOIJIOTHUX T'yOUTaKa, T€ ce eHepruja ocaodaba.

Hanomena: ouekusano je ja he HeKm TaKMHYapH PE3OHOBATH CIMYHO cieaeheM: , ...Q = pur?m, ige je v 6pauna
Payuga yrywap ropudoniiaine uesu, we je v = %. Chata WotA0THUT TYOUTLAKA JegHAKA je TPou3eogy
suckosme cuae u opsune payuga v...” OBaKaB pe30H He MOXKEe JOHETH CBe IOEHEe, jep HUje jaCHO IITa OP3WHA U
[IpeJICTaB/ba U HE 0Opasjiazke 3alllTO je TPayKeH! PaJi HEHYJITH, NaKO je peJaTWBHa Op3uHAa IeBH U cioja diuyuaa y3

IIeB jeJTHaKa HYJIH.

(e) Iocrynajyhu kao y nperxoJHoM Jiejly, y MOMEHTY KaJja je BUCHHCKA pa3jmka uaMely mecHor u jesor jesa jesHaka

apg®(AH(t)*r?
1

AH(t) = hao(t) — hi(t), monasumo no 3akipyuka na je P(t) = . Ha ducmo Halum yKynHy OCJIO-

dobeny eneprujy, norepduo je na nponahemo dyuruujy AH (t). [Ipumerumo ja Baxku % = —% (% é),
oflakJie uHTerpanujom nonazumo 1o AH (t) = (he — hy) exp( — %;g@t). U3 osora cnemu P(t) = %w(hg —
h1)? exp( — %ﬁ;rg)t) Ocnobolena Tomnora 3a Bpeme T’ je marta kao Q = fOT P(t)dt = % (1 —
eXp( - %t).

(>x) Hakon ycnocrasipama paBHOTEXkKe, BUCHHE BOJIECHUX CTyDOBa y 00e IIOCYJe Cy WCTe U TY BUCHHY NeMO O3HAYUTHU
ca h. YkynHa 3anpeMuHa BoJle Ha [OYeTKy (Oe3 3aHeMapuBe, ajli U KOHCTAHTHE, 3allpEMUHE y XOPHU30HTAJIHO]
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nesn) msnocn Vo = R2mhy + R3mhs, MOK je yKyIHa 3aIpeMmHa BOJe HAKOH YCIIOCTAB/balba DAaBHOTEIKE Vi =
2 2
(R? + R3)mh. Kako je rycTuHa BoJie KOHCTaHTHA y eKCIIePUMEHTY, Baxku Vo = Vj, oaxie nodujamo h = %
1 2
I'paBuTanmona NOTEHIIMOHAJIHA €HEPrHja CHCTEMa HAa MOYETKY H3HOCH E;S?t = (%pr%wh% + %pr%wh%) g, JOK je

IPABUTAIMOHA TIOTEHIIUjAIHA €HEPTUja CUCTEMA HA KPaJy jeHaKa Elgzot) = 1p(rir+r3m)h?g. Tydurax rpapuTammone
(00) E(O) _ rir3pgm(hi—ha)?

HOTEHIMjaJlHe eHepruje crora msHocu AE,q = Epot pot = 302 +r2) . OBo ce mokmnamna ca T — +oo

JIIMecoM ocioboljeHe eHepruje pauyHate 1oz (e).

3a RC K0JIO BaxKU jeTHAINHA R% = —&, amje je pememe naro ca ¢(t) = qo eXp( — %) IloBnauehu anasorujy ca
2 2
npehammum pesynrarom 3a Beauanny AH (t), y3 uspas 3a R jar y Tekcry 3agarka, gouasumo g0 C = T’;;j;};g.
172

V 0BOM pexuMy, YKyITHa MEXaHUYKa €HEPruja ce OJipKaBa. YKYIIHA I'PABUTAIMOHA MIOTEHIUjAJIHA eHEPruja je Jara
2

Ka0 Epop = %pgw(AH(t))z, JIOK je KMHETH'Ka eHepruja KpeTama Boje JaTa Kao (%%) or?m(l + hy + hy),

rJe CMO UCKOPHUCTUJIU YCJIOB Ja je JIy?KUHA BOJEHOT CTyOa KOHCTaHTHA u u3HocHu | + hy + ho. Youasajyhu anasorujy

2
ca ereprujom LC ejeKTpuvIHOr KOja, ATy ca %L (%) + %qZ, J0JIa3UMO 10 ePeKTUBHE BpemHocTH 3a L =

%(l + h1 + ho)pr?m, mTO Kao mepmos XapMoHnjcKuX ocrmmarnmja gaje T = 27 /w = 27V LC = 27, / %.
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Pewerve 3: epemencra unttieppepenyuja (10 aoena)

(a) ®asna pasimka aBa tajaca je jeaHaka ¢ = ¢o — ¢1. [lomro je dasza i-ror rasaca jegnaka ¢; = —w - t;, g061/1jaMo
¢=¢s— 1 =—w-ly — (—w-t1). Omasge je p = —w -ty +w-t; = —w(tz — t1). Kako je t; = —F n ty = 5, crean
to—t1 =35 — (—g) = T, IIa je KOHAYHO ¢ = —w - T.

(6) M3abepunmo KOOPMHATHU CUCTEM TaKO Jia je KOOPIMHATHU OUeTakK Ha MEeCTy MeHEePUCaba TAJIaca, a JIa jé KOODJMHATA
JETEeKTOpa jeJIHaKa T. BpeMeHcKa 3aBUCHOCT €JIEKTPUYHOT IT0Jba TPBOT U JIpYTOT TaJlaca Ha MeCTy AeTeknuje je By =
Agcos[w(t —t1) — kx] m Ey = Agcos [w(t —t2) — kx|, a k je Tanacuu 6poj. [lomo je t; = —F u ty = 7, nodujamo

E, = Aocos[ (t—l—I)—kx] = Apcos [wt—kx—i—ﬂ] n By = Aocos[ (t—%)—kx] = Agcos [wt—kx—%].

Vkynso esektpudHo mnosbe je E = FEi + Fo, na je E = Agcos [wt —krx+ < ] + Ao cos [wt —kx — —] Opatie,
kopucTehn HaeHTHTET 38 30Up KOCUHYCa, OMHOCHO cos(a + b) + cos(a — b) = 2 cosacosb, rie je one a = wt — kx n
b = <F, nodujamo E = 24, cos ( 5 )cos (wt — kx). TlomTo je HHTEH3UTET Tajaca Cpa3sMepaH KBa,ZLpaTy aMILIUTY/IE,

a aMIUIMTYIH (PaKTOp y HPETXOAHOM u3pasy je 2Ag cos (%), cinequ I(w) ~ [2Ao cos (WQ—T)] = 4A2cos ( 5 )
MaxkcnuMasIHa BPeIHOCT HHTEH3WUTETa, J00Uja ce Kaa je cos> (%) =1, ma je Ipax ~ 4A%. HememeM oBa JIBa U3pas3a
I(w) _ 442 cos® (%7

: ("J) _ 2 (wT
JI00HjaMo T 142 ; OIIHOCHO T — = COS ( 5 )

wT

2 2
% =mm, e jem = 0,1,2,..., 1a je wr = 2mm, O,ZLHOCHO W, 2’:”. MuHEMYyMI WHTEH3UTETA Ce OCTBAPY)Y K

je cos? ( 5 ) = 0, omHOCHO Ka/:LaJe cos ( ) =0. 3aTOJe = Z+mm,taejem = 0,1,2,.. ., onakie je wr = (2m+1)7

(min) _ 2m+4+1)7w : _ (max) (max) _ 2(m+1)m 2mn __ 27
ma je wm = ~————. Pagmax msmeDhy npa cycemna makcnmyma je Aw = w,, 1 — Wm == - % =,

Bpemenckn momMak T ce MOXe OIPeJIUTH MepermeM pa3Maka usMely Ba CyceaHa MaKCUMyMa y CIEeKTPYy Aw u
21

HaJlazKembeM 7 Kao T = Aw”
w

(B) MakcuMyMu MHTEH3HTETa Ce OCTBapyjy Kaj je cos? ( ) = 1, ogHOCHO Kaja je cos (ﬂ) = +1. Ogamre HaIA3UMO

(max)

(r) YV Janrosom orseny dasHa pasimka jBa Tajaca HacTaje 3000 pasjMIUTHX MyTeBa KOjU OHU IIpejia3e JI0 TadKe Ha
eKpaHy, a Y BPEMEHCKOM oruiely da3Ha pasJinKa je IOCJIeIUIa BPeMEHCKOI' ToMepaja u3Mehy JiBa Tajiaca U 3aBUCH
o1, bpeKBeHnuje Tajgaca, Kao mTo je HoKa3aHo y jeiy (a), jep je ¢ = —wT. 3aTo ce npu JAHrOBOM OIJIey MUHUMYMU
U MaKCHMYMH jaBJ/bajy ca IPOMEHOM II0JIOXKaja TadKe Ha eKpaHy, jep ce TaJa Merba IIyTHA Pa3InKa, & Y BpDEMEHCKOM
OTJIe Ty Ce jaBibajy ca mpoMeHOM (bpEKBEeHIHje Tajgaca, jep ce Taja Memba (das3Ha pasiinka ¢ = —wT. 3aTO0 je aHAJIOTOH
I10JI0Kajy TadKe Ha eKpaHy y JyHIoBOM orvielly, PpeKBeHIMja Tajgaca Y BPEMEHCKOM OIJIeJy.

(n) Heka je 3aBHCHOCT €JIEKTPUIHOT 110J/ba NPBOT Tasaca of Bpemena Ey(t) = A cos [w(t — t1) — ka], a apyror Ea(t) =
As cos [w(t — ta) — kx] rie ¢y Ay u Ay MelycobHo paznuunte ammimTye. YBeaquMo cmeny w(t — t1) —kax = wt’, Tako
na je Eq1(t) = Aj cos (wt'). Tomro ce apyru Tajac y OJQHOCY Ha IIPBU pa3iukyje 3a dha3y ¢, 3a mbera MOXKEMO IIUCATH
E5(t) = Agcos(wt’' + ¢). YKynHO eleKTpudHO nosbe je jenHako E = Ey + Ey = Aj cos (wt') + Az cos (wt' + ¢).
Kopucrehn wnpenturer cos(a+ ) = cosacos S — sinasin 8, mobujamo E = Aj cos (wt') + Az cos (wt') cosp —
As sin (wt’) sin ¢. OBa 3aBUCHOCT 07 BpeMeHa ce MOXKe Tpejcrasutun y odmuky F = Acos(wt’' +6). Iomro je
Acos (wt' 4+ 0) = Acos (wt') cos§ — Asin (wt') sin 0, u3jennadaBarmeM 4aaHoBa y3 cos (wt') u sin (wt') y uspasuma 3a
E nanazumo Ay + Ascos¢ = Acosd u Aysing = Asind. CabupameM KBajpara MOCJIEIHE IBE jeTHAYNHE CJICIH
(A1 + Ascos ¢)” + (Agsin ¢)® = AZcos? § + A2sin? § = A2. Bato je A2 = A2+ 24, A, cos ¢ + A2 cos? ¢ + A2sin? ¢.
Kaxo je cos® ¢ + sin® ¢ = 1, nobujamo A% = A? 4+ A3 + 24, Ay cos¢. C 0G3upoM jia je MHTEH3UTET Cpa3Mepan

KBQJIPATy aMILIATY/Ie €JIeKTPUIHOT 1MoJba HayazuMo I = Iy + Is + 24/11 15 cos ¢. Kako je y oBoMm 3a7aTKy ¢ = —wT,
a cos(—wT) = cos(wt), mobujamo I = I + Iy + 24/I1 I5 cos (wr). UHTeH3MTET j6 MUHMMATAH Kas je cos (wT) = —1, a

Makcumasial Kag je cos (wr) = 1, na je Inin = I + Io — 2/ 1 Iz 1 Inpax = 11 + Iz + 2+/I1 1. Opaiie Hanasumo Ja je
) Inae—lu _ (D+0+2VIE)—(L41-2VhT) _ 4yLT, _ 2/DD

Imax+7Tmin (11+12+2‘/1112) (11+12—2\/1112) 2(I1+12) Ii+13
2\/[1[2 — 2

.3a I} = I je v =1 (u3BaupeHa BUIJBUBOCT),

azali < lhjev= , TIa Y TPAHUYIHOM CJIy4ajy TexKu HyJu (BpJo cjada BUIBUBOCT).

(h) VuTensurer Koju Mepu AETEKTOP j€ Imer = i wiouw/2 I(W) dw', rme je [(w') = I1 + s+ 2/ 11 I cos (w'T). Opatie je

w—ow/2
Sw/2 : dw /2
Iner = 5 :j(;://g [I + I 4+ 2/I1 I; cos (w'T)] dw'. IIpeu neo nuterpana naje s— f:;:é (I, + L) dw' = I, + 1. 3a
apyru geo kopucrumo [ cos (w'r) dw’ = M na je s 5_4_565//22 cos (w'T) dw’ = s [sin (wr + %47) — sin (w7 — 27)].
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s Swer
w+dw/2 sin 24

Kopucrehn naenrnrer sin(a + b) — sin(a — b) = 2cosasinb, nodujamo - [ cos (w'T) dw’ = cos (w7) =2
2

w— 5w/2
15

i Swer
sSin —5—
.3adw-T<K1je 2 =1, mace
2

Onariie je HaKOH pemaBama uHTerpana Ine = I1 + Is + 2v/11 15 cos (wT)
TaJ1, pelrierhe OBOr Jlejia 3aJiaTKa CBOJU Ha PEIIehe IPETXOHOT JIeJIa.

(e) U3 pemema nena 3amarka nof (n) caequ I = Iy + I + 24/I1 15 (cos ¢), e je ¢ dasHa pasiuka jasa tamaca, a ()
o3HavaBa cpedamy BpeanocT. Heka je ¢ = ¢g + z, T1e je ¢g = wT cpemba BpeTHOCT (ha3He pas3inKe, a 2 OJCTYIIAIbE

oz, cpexme Bpennoctn. Tana je (cos@) = [dpcosd g(¢ — do). YBeaumo cMeny z = ¢ — ¢, OLHOCHO ¢ = ¢ + 2
u d¢ = dz. Tazna je (cos¢) = [dzcos(¢o + 2)g(z). Kopucrehn uarerpan nar Ha Kpajy TeKCTa 3a/aTKa J0DUjAMO

2 -2
(cos @) = cos ppe™ = . Iomro je ¢og = wr, Konauno nodujamo I = Iy + Is + 2v/I1 15 cos (wr)e™ 2 . Omarie ce Bugu

2
. . —_o-
Ja TEKOXepeHInja cCMambyje NHTePGEPEHITNOHN 4IaH 3a hakTop e~ 2 .

(>k) JIompUHOC eNEKTPUYHOr MOJba M-TOT Tajaca Ha Mecry gerekmmje je E,, = Acos|w(t —t,) — kz]. Ilomro cy
TaJac BPEMEHCKM IIOMEDEeHW 3a T, MOXKEMO NHuCATH t,, = to + m7. YBohemeMm cmene wt’' = w(t —tg) — ka
cnemu E,, = Acos (wt' — mwt). Tako je ykynno enekrpuudo nome E = FEg + E; + ... + En_1, omakie je

E = Alcoswt’ + cos (wt' —wT) + ...+ cos (wt' — (N — l)wr)] KopHCTehI/I UJEHTUTET JAT Ha KPajy TEKCTa 3a/aTKa,

ofHOCHO cosz + cos (z+a) + ...+ cos(x+ (N —1)a) = Sin % cos (x + @), rJie je y HaleM ciydajy @ = wt’

sin

(N—-1)wTt

i Nwr
. sSin —s— .
ua = —wrt, gooujamo B = A-———2— cos (wt’ — #) 3HaK y apryMeHTy KOCHHYCa HUje OUTAH 3a MHTEH3UTET,
2

jep om yTmde camo Ha ykymnHy ¢azy tamaca. Ojarie ciieu Ja je MHTEH3UTET cpa3MepaH KBaJIPATy aMILIATYIHOT

I(w) 1 sin2 s
axTopa, ma je 7 - =W W’ jep ce y riaBHOM MakcuMmymy cBux N Tajaca cabupa y dasu u aMHJII/ITy,ILa je
N myra Beha o1 aMILTHTY/Ie jeTHOT Tajaca, 1 je Iynax ~ N2A2. Tiapnm Makcumymu ce g06ujajy Kaj je sin 9 = 0,
OJHOCHO KaJa je ﬂ = mm, OJaKJIe je W, = 2’"7”7 = 0,1,2,.... Kaga ce nmoseha Opoj Tamaca NN, ,ZLOJ'IaSI/I 10

U3parkeHe ;LeCprKTI/IBHe nHTepdepeHIyje 3a das3He pa3jinKe Koje Cy caMo MaJIo yAa/beHe OJI OHe KOje 3a/10BOJhaBajy
ycioB 3a MakcuMyM. JIoK ce KoJi JBa Tajaca CBETJIOCT CIIOPO ,[IOHUINTABA" ca yaa/baBameM OJ1 (ha3He Pa3JInKe Koja
3aI0BOJbaBa Taj YCJIOB, KO BEJIUKOT OpoOja Tajaca JaK W MUHHMAJHO yaa/baBaibe O TOT yIJIa Op30 JOBOIM IO
MOTIIYHOT TIOHUIIITABAMa TaJaca.

(3) U3 perema npeTxoHOr Jlesia 3aJlaTKa IR JIa je YKYIHO eJIeKTPUYIHO HoJbe 30up gonpunoca N tajaca of KOjux
Cy CBaka JBa CyCeJlHA [TIOMepPeHa 3a UCTY (a3y. YKYIHO eJeKTPUYHO [I0J/be HAKOH TPAHCMHUCH]e KPO3 JuMPPAKIHOHY
peIIeTKy ca MaJjuM Ipope3nMa ce Takohe joduja kao 30up pompuaoca N Tajaca of KOjUX Cy CBaKa JiBa CyCejHa
nomepena 3a ucty dazy. Kox qudpaxiumone pemerke Ta ¢asna passmka HacTaje 300 pasJiike IyTeBa Tajaca 13
CyCeITHUX TPOpe3a, JIOK y OBOM BPEMEHCKOM OTIJiefy (a3Ha pa3/iMKa HacTaje 300r BPEMEHCKOT IOMEepaja CyCeIHUX
Tajaca. ¥ 0da ciydaja JI00Hja ce UCTU THII 30Mpa KOCHHYCA U UCTHU YCJIOB 3a OIITpE TVIABHE MAKCUMyMe. 3aTO OTJIe]
U3 MIPETXOJIHOT JIeJIa 38/[aTKa OJroBapa JUMPAKIIMOHO] PEITeTKH.
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